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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 1 _________ 

ตอนท่ีหน่ึง ข้อ 1 – 12 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 4 คะแนน 
  ไม่ตอบได้คะแนนข้อละ 1 คะแนน ตอบผดิได้ 0 คะแนน 

 1.  ถา้ 1 1 1 1

3 4 60x x x
+ + =  แลว้   ค่าของ x เป็นจริงตามขอ้ใดต่อไปน้ี 

A.  5 7.5x£ <    B.  7.5 15x£ <    C.  15 75x£ <  

D.  75 90x£ <    E.  90x ³  

 
 
 
 

 2.  
2 22 22 22 2+ เท่ากบัค่าในขอ้ใดต่อไปน้ี 

A.  82      B.  92      C.  162  

D.  172      E.  322    
 
 
 

สาํหรับจาํนวนจริง x  ใด ๆ 

กาํหนดให ้  x  แทนจาํนวนเตม็ท่ีมากท่ีสุด ซ่ึงมีค่านอ้ยกวา่ หรือเท่ากบั x  
             และ  x  แทนจาํนวนเตม็ท่ีนอ้ยท่ีสุด ซ่ึงมีค่ามากกวา่ หรือเท่ากบั x  

 ตวัอยา่งเช่น        3
7

22
,725.6,625.6,33 



  

            4
7

22
,625.6,725.6,33 



  

 จงใชข้อ้มูลน้ีหรับตอบคาํถามขอ้ 3 และ 26 

 3.  ค่าของ 3 3

3 3

 
 

ê ú ê ú-ë û ë û-
é ù é ù-ê ú ê ú

 เท่ากบัเท่าใด 

A.  19

90
     B.  19

90
-     C.  0 

D.  181

90
-     E.  181

90
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 2 _________ 

 4.  จากรูป สามเหล่ียมรูปหน่ึงมีขนาดของมุมภายนอกสองมุมเท่ากบั 117 และ 134 

 ค่าของ x เท่ากบัเท่าใด 

A.  46   B.  56   C.  63 

D.  71   E.  73 

 
 
 
 
 
 

5.  ถา้ส่ีเหล่ียมมุมฉาก ABCD มี P เป็นจุดท่ีอยูภ่ายใน ซ่ึงทาํใหพ้ื้นท่ีของสามเหล่ียม ABP,  

สามเหล่ียม BCP และสามเหล่ียม CDP เท่ากบั 20, 21 และ 29 ตารางหน่วย ตามลาํดบั 

แลว้ พื้นท่ีของสามเหล่ียม DAP เท่ากบัก่ีตารางหน่วย 
A.  20   B.  21   C.  28 

D.  29   E.  30 

 
 
 
 
 
 
 6.  รูปส่ีเหล่ียมคางหมู ABCD มี / /AB CD  

 เส้นทแยงมุม AC  และ BD  แบ่งส่ีเหล่ียม ABCD ออกเป็นสามเหล่ียมส่ีรูป  
ซ่ึงมีพื้นท่ีเท่ากบั , ,w x y  และ z  

จงพิจารณาขอ้ความต่อไปน้ี 
(1) w y=  

(2) x z=  

(3) xz wy=  

ขอ้สรุปในขอ้ใดถูกตอ้ง 
A.  ขอ้ความ (1) และ (2) เท่านั้นถูกตอ้ง  B.  ขอ้ความ (2) และ (3) เท่านั้นถูกตอ้ง 
C.  ขอ้ความ (1) และ (3) เท่านั้นถูกตอ้ง  D.  ขอ้ความ (1), (2) และ (3) ถูกตอ้งทั้งสามขอ้ความ 

E.   มีขอ้ความท่ีถูกตอ้งนอ้ยกวา่สองขอ้ความ 
 

A B

CD

P

A B

CD
w

x
y

z

134o

117o xo
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 3 _________ 

 7.  20% ของ 2525  มีค่าเท่ากบัเท่าใด 

A.  255     B.  252 5⋅     C.  485  

D.  482 5⋅     E.  495  

 
 
 
 8.  กาํหนดใหต้วัอกัษรท่ีต่างกนัแทนเลขโดดท่ีต่างกนั 
 ถา้ ITMC  เป็นจาํนวนนบัส่ีหลกัท่ีมากท่ีสุด ซ่ึงทาํให ้ 7 10000ITMC´ <  

แลว้ จาํนวนในขอ้ใดต่อไปน้ีไม่เป็นตวัหารของ ITMC  

A.  2     B.  3     C.  7 

D.  13     E.  17 

 
 
 

9.  กาํหนด m และ n เป็นจาํนวนเตม็บวกท่ีทาํให ้8383 mn=  โดยท่ี 1 m n< <  

 ถา้ p เป็นจาํนวนเฉพาะ ซ่ึง m p n< <  

แลว้ ค่าของ p ท่ีเป็นไปไดมี้ทั้งหมดก่ีจาํนวน 

A.  3     B.  2     C.  1 

D.  0     E.  สรุปไม่ได ้ข้ึนอยูก่บัค่าของ m และ n 

 
 
 
 
 10.  กาํหนดให ้ AB , CD , EF , GH  และ IJ  แทนจาํนวนนบัสองหลกั โดยตวัอกัษรท่ี
ต่างกนัแทนเลขโดดท่ีต่างกนั 

ค่าสูงสุดท่ีเป็นไปไดข้องผลบวกของจาํนวนนบัสองหลกัทั้งหา้จาํนวนเท่ากบัเท่าใด 

A.  400    B.  380    C.  360 

D.  350    E.  320 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 4 _________ 

 11.  จากรูป จงหาจาํนวนวิธีท่ีแตกต่างกนัทั้งหมดในการระบายสีรูปหกเหล่ียมดา้นเท่า มุมเท่า แต่
ละรูปรูปละหน่ึงสี จากสีท่ีมีอยูส่ามสี คือสีแดง เขียว และนํ้าเงิน  โดยรูปหกเหล่ียมท่ีมีดา้นร่วมกนัหา้มใชสี้
เดียวกนั 
A.  27   B.  12   C.  6   

D.  3   E.  จาก A-D ไม่มีตวัเลือกในขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
 
 
 
 
 
 12.  จงหาวา่ จาํนวนเตม็บวก ซ่ึงเลขโดดในแต่ละหลกัมีค่าไม่ซํ้ ากนั และมีผลคูณของเลขโดดทุก
หลกัเท่ากบั 6  มีทั้งหมดก่ีจาํนวน 
A.  6     B.  10     C.  11 

D.  12     E.  15 

 
 
 
ตอนท่ีสอง ข้อ 13 – 24 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 6 คะแนน 
  ไม่ตอบได้คะแนนข้อละ 1.5 คะแนน   ตอบผดิได้ 0 คะแนน 
 13.  ถา้ a b c+ =  และ 3 3 36a b c+ = +  

แลว้ ค่าของ abc  เท่ากบัเท่าใด 

A.  -2     B.  3     C.  -3 

D.  2     E.  จาก A-D ไม่มีตวัเลือกในขอ้ใดถูกตอ้ง 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 5 _________ 

 14.  จาํนวนจริงท่ีแตกต่างกนั ซ่ึงเป็นคาํตอบของสมการ 2 5 63x - - =  มีทั้งหมดก่ี

จาํนวน 

A.  8     B.  7     C.  6 

D.  4     E.  2 

 
 
 
 15.  กาํหนด p และ q เป็นจาํนวนเฉพาะ ซ่ึง 0 p q< <  

ถา้ 1023999919pq =  

แลว้ เลขโดดในขอ้ใดต่อไปน้ีปรากฏอยูใ่นหลกัของจาํนวนเฉพาะ q 

A.  1     B.  2     C.  4 

D.  5     E.  8 

 
 
 

16.  สามเหล่ียม ABC มี D และ E เป็นจุดบนดา้น AB และ AC ตามลาํดบั  
ซ่ึงทาํให ้ DE  ขนานกบั BC  

 ถา้พื้นท่ีของสามเหล่ียม ADE และส่ีเหล่ียม BCED เท่ากบั 90 และ 160 ตามลาํดบั 

แลว้ พื้นท่ีของสามเหล่ียม CDE เท่ากบัเท่าใด 

A.  54     B.  60     C.  75 

D.  100    E.  135   
 
 
 

17.  กาํหนด ABCD เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีแนบอยูใ่นวงกลม ซ่ึงมีจุด O เป็นจุดศูนยก์ลาง 
 ถา้ 106DAB AOB =  =   

แลว้ ขนาดของ ACD เท่ากบัก่ีองศา 
A.  21     B.  22     C.  23   

D.  24     E.  26  
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 6 _________ 

 18.  วงกลมสองวง ซ่ึงมีรัศมียาวเท่ากนั บรรจุอยูภ่ายในส่ีเหล่ียมมุมฉาก PQRS โดยท่ีวงกลมทั้ง
สองสมัผสักนั และวงกลมแต่ละวงต่างสมัผสักบัดา้นของส่ีเหล่ียมมุมฉาก PQRS สามดา้น ดงัรูป 
 ถา้ระยะห่างระหวา่งจุดศูนยก์ลางของวงกลมทั้งสองเท่ากบั 2 

แลว้ พื้นท่ีของบริเวณท่ีอยูภ่ายในส่ีเหล่ียมมุมฉาก PQRS แต่อยูภ่ายนอกวงทั้งสองเท่ากบัเท่าใด 

 กาํหนด 3.14 =  

A.  6.88  B.  4.86 

C.  3.14  D.  1.72 

E.  0.86 

 
 
 
 
 
 
 19.  จงหาเศษท่ีเกิดจากการหาร 

2019 2020

999 99 999 99⋅    ดว้ย 64 

A.  1     B.  31     C.  33 

D.  63     E.  จาก A-D ไม่มีตวัเลือกในขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
 

 
 
 

20.  สาํหรับแต่ละจาํนวนเตม็บวก n  

 ให ้ ( )S n  คือผลบวกของเลขโดดในแต่ละหลกัของจาํนวนเตม็บวก n  

เช่น (29) 2 9 11S = + =  

 ถา้ N เป็นจาํนวนเตม็บวกท่ีนอ้ยท่ีสุด ซ่ึงทาํให ้ ( ) 2020S N =  

แลว้ เลขโดดในหลกัแรกสุดนบัจากทางซา้ยของ 1N +  คือ 

A.  9     B.  8     C.  7 

D.  6     E.  5 

 
 
 
 

P Q

RS
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 7 _________ 

21.  ตน้ทุนของกระเป๋าใบหน่ึงเท่ากบั p บาท  แม่คา้ตั้งราคาขายกระเป๋าใบน้ีไว ้q บาท  

โดยท่ี p q<  ซ่ึงจะทาํใหแ้ม่คา้ไดก้าํไรจากการขายเท่ากบั k%    

ผูซ้ื้อไดข้อต่อรองราคา จนแม่คา้ยอมขายไปในราคา 
2

p q+  บาท ซ่ึงเป็นราคาท่ีลดจากราคาขาย

ท่ีตั้งไว ้30% 

จงหาค่าของ k 

A.  250    B.  160    C.  150 

D.  130     E.  90 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
22.  วนัศุกร์ท่ี 13 ถือเป็นวนัโชคร้ายในความงมงายตะวนัตก เกิดเม่ือวนัท่ี 13 ของเดือนในปฏิทิน

เกรโกเรียนท่ีตรงกบัวนัศุกร์ ซ่ึงเกิดไดอ้ยา่งนอ้ยหน่ึงคร้ังต่อปี แต่อาจมีไดถึ้งสามคร้ังต่อปี 

นัน่คือ ในแต่ละปีจะมีอยา่งนอ้ยหน่ึงเดือน และอยา่งมากสามเดือน ซ่ึงมีวนัท่ี 13 ตรงกบัวนัศุกร์ 
ถา้วนัท่ี 13 เดือนมีนาคม ค.ศ. 2020 ตรงกบัวนัศุกร์ 

แลว้ เดือนใดของปี ค.ศ. 2019 ซ่ึงมีวนัท่ี 13 ตรงกบัวนัศุกร์ 
A.  มิถุนายน    B.  กรกฎาคม    C.  สิงหาคม 
D.  กนัยายน    E.  ตุลาคม 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 8 _________ 

ใหน้กัเรียนศึกษาขอ้มูลต่อไปน้ีอยา่งละเอียดเพื่อใชใ้นการตอบคาํถามขอ้ท่ี 23 ถึง 25 

การเข้ารหัสตัวอักษร (Character Cipher) 
ในเทศกาลข้ึนปีใหม่ ค.ศ. 2020 น้ีคุณครูประจาํชั้นไดใ้หน้กัเรียนทาํกิจกรรมอยา่งหน่ึง คือให้

นกัเรียนแต่ละคนเขียนขอ้ความลงในบตัรอวยพรส่งใหก้บัเพื่อนๆในหอ้ง ซ่ึงจะมีบางขอ้ความเป็นความลบั ท่ี
รู้กนัเฉพาะเพ่ือนร่วมชั้นและคุณครูเท่านั้น  บางขอ้ความท่ีเขียนจึงเป็นขอ้ความท่ีมีการเขา้รหสั และไดต้กลง
กบันกัเรียนในชั้นเรียน ใหมี้การเขา้รหสั และถอดรหสั โดยมีรายละเอียดของขอ้มูล ดงัน้ี 
 

กาํหนดใหใ้ชต้ารางท่ี 1 แสดงเลขตวัอกัษรกบัเลขรหสัแทนตวัอกัษรแต่ละตวั 

 
                                                                    
                                                                      
 
 
 

ตารางท่ี 1 

การเข้ารหัส (Encryption) 

ผูส่้งขอ้ความ   มีขั้นตอนในการเขา้รหสัขอ้ความดงัน้ี 

 
ขั้นท่ี 1 : นาํขอ้ความปกติ (Plain text) ท่ีตอ้งการส่ง แปลงตวัอกัษรแต่ละตวัเป็นเลขรหสัตามตารางท่ี 1  

 
ขั้นท่ี 2 : ทาํการบวกเลขรหสัแทนอกัษรแต่ละตวัดว้ย 3 ผลลพัธ์ท่ีไดน้ี้เรียกวา่ตวัเลขเขา้รหสั 

แต่ในกรณีท่ีผลบวกท่ีไดมี้ค่ามากกวา่ 25 ใหน้าํ 26 ไปลบ เพื่อใหผ้ลลพัธ์ท่ีเป็นเลขรหสัท่ีนอ้ยกวา่ 26 

ตวัอยา่งเช่น 

 ตวัอกัษร H มีเลขรหสัคือ 7 เม่ือบวกดว้ย 3 ไดผ้ลลพัธ์คือ 10 เป็นเลขท่ีไดจ้ากการเขา้รหสัของ H  
 ตวัอกัษร Z มีเลขรหสัคือ 25  เม่ือบวกดว้ย 3 ไดผ้ลลพัธ์คือ 28  ซ่ึงมากกวา่ 25  

   ใหน้าํ 26 ไปลบ ได ้2 (ซ่ึงเกิดจาก 28 – 26)  เป็นเลขท่ีไดจ้ากการเขา้รหสัของ Z  

 
ขั้นท่ี 3 : แปลงตวัเลขเขา้รหสัแต่ละตวักลบัเป็นตวัอกัษรตามตารางท่ี 1 อีกคร้ัง  
ผลลพัธ์ของขอ้ความท่ีไดเ้รียกวา่ “ขอ้ความเขา้รหสั” (Cipher text)  
 
 
 

ตัวอักษร A B C D E F G H I J K L M 

เลขรหัส 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 

              
ตัวอักษร N O P Q R S T U V W X Y Z 

เลขรหัส 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 9 _________ 

ตวัอยา่งการเขา้รหสัขอ้ความ 

ข้อความปกต ิ T H A I 

ขั้นท่ี 1 : หาเลขรหัสแทนอักษรแต่ละตัว 19 7 0 8 

ขั้นท่ี 2 : บวกเลขรหัสแต่ละตัวด้วย 3 22 10 3 11 

ขั้นท่ี 3 : แปลงตัวเลขเป็นตัวอักษรตามตารางท่ี 1  W K D L 
 
จากตวัอยา่งการเขา้รหสัขา้งตน้ กาํหนดให ้“THAI”  เป็นขอ้ความปกติ 

เม่ือเขา้รหสัแลว้  ขอ้ความเขา้รหสัของ “THAI” คือ WKDL 

การถอดรหัส (Decryption) 

ผูรั้บขอ้ความ   มีขั้นตอนในการถอดรหสัดงัน้ี 

ขั้นท่ี 1 : นาํขอ้ความเขา้รหสั (Cipher text) ซ่ึงไดรั้บมาแปลงตวัอกัษรแต่ละตวัเป็นเลขรหสัตามตารางท่ี 1 

 
ขั้นท่ี 2 : ทาํการลบเลขรหสัแทนอกัษรแต่ละตวัลบออกดว้ย 3 ผลลพัธ์ท่ีไดน้ี้เรียกวา่เลขถอดรหสั 

แต่ในกรณีท่ีตวัตั้งมีค่านอ้ยกวา่ 3   ใหน้าํ 3ไปลบออกจาก 26  เพื่อใหผ้ลลพัธ์เป็นเลขรหสัท่ีนอ้ยกวา่ 26 

 
ตวัอยา่งเช่น  
 ตวัอกัษร H มีเลขรหสัคือ 7  เม่ือลบดว้ย 3 ไดผ้ลลพัธ์คือ 4 เป็นเลขถอดรหสั 

 ตวัอกัษร A มีเลขรหสัคือ 0  มีค่านอ้ยกวา่ 3   ให ้3 นาํไปลบออกจาก 26 ได ้23 (ซ่ึงเกิดจาก 26 – 3) 
เป็นเลขถอดรหสั 

 
ขั้นท่ี 3 : ทาํการแปลงตวัเลขถอดรหสัแต่ละตวัเป็นตวัอกัษรตามตารางท่ี 1 อีกคร้ัง 
ผลลพัธ์ของขอ้ความท่ีไดคื้อ “ขอ้ความปกติ” (Plain text) ซ่ึงเป็นขอ้ความท่ีตอ้งการส่ง 
ตวัอยา่งการถอดรหสัขอ้ความ 

 
จากตวัอยา่งการถอดรหสัขา้งตน้  กาํหนดให ้“EDQJNRN” เป็นขอ้ความเขา้รหสั 

                     เม่ือถอดรหสัแลว้  ขอ้ความปกติของ “EDQJNRN” คือ BANGKOK 

ข้อความเข้ารหัส E D Q J N R N 

ขั้นท่ี 1 : หาตัวเลขแทนอักษรแต่ละตัว 4 3 16 9 13 17 13 

ขั้นท่ี 2 : ลบตัวเลขแต่ละตัวด้วย 3 1 0 13 6 10 14 10 

ขั้นท่ี 3 : แปลงตัวเลขเป็นตัวอักษรตามตารางท่ี 1 B A N G K O K 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 10 _________ 

กาํหนดให ้จาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากขอ้ความ หมายถึง จาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากการนาํเลขรหสัของตวัอกัษร
แต่ละตวัในขอ้ความมาเรียงจากซา้ยไปขวา (เลขรหสัดูไดใ้นตารางท่ี 1) 

 
ตวัอยา่งเช่น 

 จาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากขอ้ความ “THAI”  คือ 19708 (หาจากเลขรหสัของ THAI) 

 จาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากขอ้ความเขา้รหสัของ “THAI” คือ 2210311 (หาจากเลขรหสัของ WKDL) 

 จาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากขอ้ความปกติของ “WKDL” คือ 19708 (หาจากเลขรหสัของ THAI) 

 
23. ใหท้าํการเขา้รหสัคาํวา่ “CONTEST”  

ให ้ p แทนจาํนวนเตม็ท่ีไดจ้าก ขอ้ความเขา้รหสัของ “CONTEST” 

จงหาวา่  p  มีเลขโดดในแต่ละหลกัท่ีแตกต่างกนัทั้งหมดก่ีตวั  
ตวัอยา่งเช่น  2563 มีเลขโดดในแต่ละหลกัท่ีแตกต่างกนัทั้งหมด 4 ตวั ไดแ้ก่ 2, 3, 5, 6 

2020 มีเลขโดดในแต่ละหลกัท่ีแตกต่างกนัทั้งหมด 2 ตวั ไดแ้ก่ 0, 2 

A.  4     B.  5     C.  6 
D.  7     E.  8 
 
 
 
 
 

24. ใหท้าํการเขา้รหสัคาํวา่ “WORLD” กบั “TIME”  

ให ้ x แทนจาํนวนเตม็ท่ีไดจ้าก ขอ้ความเขา้รหสัของ “WORLD” 

และ y แทนจาํนวนเตม็ท่ีไดจ้าก ขอ้ความเขา้รหสัของ “TIME” 

 จงหาค่าของ x + y 

A.  249508989   B.  249059889   C.  229508989 
D.  229608589   E.  ตั้งแต่ ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 11 _________ 

ตอนท่ีสาม ข้อ 25 – 29 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 7  คะแนน 
  ตอบผดิ หรือไม่ตอบได้ 0 คะแนน 

ในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีไม่เป็นจาํนวนเตม็ ใหต้อบเป็นจาํนวนเตม็ท่ีมีค่าใกลเ้คียงท่ีสุด  
และในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีมีค่ามากกวา่หา้หลกั ใหต้อบเฉพาะตวัเลขในหา้หลกัสุดทา้ย 

25.  กาํหนดประโยค Some student hope to get “FKDPSLRQ” award in this contest  

โดยท่ีคาํวา่ “FKDPSLRQ” เป็นขอ้ความเขา้รหสั 

เม่ือถอดรหสัแลว้ ไดข้อ้ความปกติของ “FKDPSLRQ”  
ให ้ q  แทนจาํนวนเตม็ท่ีไดจ้ากขอ้ความปกติของ “FKDPSLRQ” 

เม่ือเขียน q ในรูปสญักรณ์วิทยาศาสตร์ 10 nA โดยท่ี 1 10 A และ n  เป็นจาํนวนเตม็ 

 จงหาค่าของ n  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

26.  จงหาค่าของ 
2 2 2 2 225 26 27 61 62

26 27 28 62 63

ê ú ê ú ê ú ê ú ê ú
ê ú ê ú ê ú ê ú ê ú+ + + + +ê ú ê ú ê ú ê ú ê úë û ë û ë û ë û ë û

  

 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 12 _________ 

 27.  สามเหล่ียม ABC มี 90BCA =  ,  3AC =  และ 5BC =  

 M เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น AB และ T เป็นจุดปลายส่วนสูงท่ีถูกลากจากจุด C มายงัดา้น AB 

 ถา้พื้นท่ีของสามเหล่ียม TMC เท่ากบั p

q
 เม่ือ p และ q เป็นจาํนวนเตม็บวก 

แลว้ ค่าตํ่าสุดท่ีเป็นไปไดข้อง p q+  เท่ากบัเท่าใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

28.  จาํนวนพาลินโดรม คือจาํนวนเตม็บวก ซ่ึงเม่ือเขียนตวัเลขในแต่ละหลกัสลบัจากหลงัไปหนา้ 
จะไดจ้าํนวนท่ีมีค่าเท่าเดิม ตวัอยา่งเช่น 13431, 2552 และ 77 เป็นจาํนวนพาลินโดรม 

จาํนวนพาลินโดรมหา้หลกัมีทั้งหมดก่ีจาํนวน ซ่ึงถูกหารดว้ย 4 ลงตวั 

 
 
 
 
 
 
 
 
 29.  ถา้ x และ y เป็นจาํนวนเตม็ท่ีสอดคลอ้งกบั ( 13)( 31) 13 31x y+ + = ´  

แลว้ ค่าสูงสุดท่ีเป็นไปไดข้อง 13 31x y+  เท่ากบัเท่าใด 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 13 _________ 

ข้อโบนัส นักเรียนเลือกทํา หรือไม่ทําก็ได้  
ถ้าตอบถูกได้ 20 คะแนน ตอบผดิได้ -7 คะแนน ไม่ตอบได้ 0 คะแนน 

ในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีไม่เป็นจาํนวนเตม็ ใหต้อบเป็นจาํนวนเตม็ท่ีมีค่า
ใกลเ้คียงท่ีสุด  และในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีมีค่ามากกวา่หา้หลกั ใหต้อบเฉพาะตวั
เลขในหา้หลกัสุดทา้ย 

 
30.  การเรียงลาํดบัแบบฟอง (Bubble sort) เป็นวิธีการเรียงลาํดบัขอ้มูลวิธีหน่ึง  ท่ีนิยมใชส้าํหรับ

การเรียงขอ้มูลจากนอ้ยไปมากหรือมากไปนอ้ยสาํหรับการเขียนโปรแกรมคอมพิวเตอร์ซ่ึงมีแนวคิดคืออาศยั
การเปรียบเทียบขอ้มูลสองตวัท่ีอยูติ่ดกนัโดยมีรายละเอียดดงัต่อไปน้ี 

กาํหนดลาํดบัของตวัเลขชุดหน่ึงคือ 1 2 3 1, , , ..., ,n na a a a a  
 

   เร่ิมต้นกระบวนการเรียงลําดบัแบบฟองกับลําดบั 1 2 3 1, , , ..., ,n na a a a a  

(i)   เปรียบเทียบค่าของ 1a  กับ  2a  แล้วทําตามเง่ือนไขดงันี ้

  ถ้า  1 2a a  ให้สลับเฉพาะค่าของ 1a  กับ  2a   แต่ถ้า 1 2a a  ไม่มีการเปล่ียนแปลงใด  ๆ
 (ii)  เปรียบเทียบค่าของ 2a  กับ  3a  แล้วทําตามเง่ือนไขดงันี ้

  ถ้า  2 3a a  ให้สลับเฉพาะค่าของ 2a  กับ  3a   แต่ถ้า 2 3a a  ไม่มีการเปล่ียนแปลงใด  ๆ

 . . .  

เปรียบเทียบเช่นนีกั้บคู่ต่อ ไๆปจนกระท่ังถึงคู่สุดท้าย แล้ว ทําตามเง่ือนไขเสร็จ 

ถือว่าจบกระบวนการเรียงลําดบัแบบฟอง 1 รอบ 
 
 
ถา้ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดมี้ค่าเรียงจากนอ้ยไปมาก แลว้ ถือวา่การเรียงจากนอ้ยไปมากเสร็จสมบูรณ์ 

แต่ถา้ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดย้งัมีบางค่าเรียงลาํดบัจากนอ้ยไปมากไม่ถูกตอ้ง ใหเ้ร่ิมตน้กระบวนการ
เรียงลาํดบัแบบฟองอีกคร้ัง ทาํกระบวนการเรียงลาํดบัแบบฟองจนกระทัง่ ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดเ้รียงจากนอ้ยไป
มากอยา่งสมบูรณ์ 

 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหน่ึง  หน้า 14 _________ 

 พิจารณาตวัอยา่งการเรียงลาํดบัแบบฟองดงัน้ี 
 กาํหนดใหถ้า้ลาํดบัเร่ิมตน้คือ 3, 4, 1, 2 

   เร่ิมตน้กระบวนการเรียงลาํดบัแบบฟอง 
(i) เปรียบเทียบค่าของ 3 กบั 4        ในลาํดบั 3, 4, 1, 2   

เน่ืองจาก 3  4 จึงไม่มีการเปล่ียนแปลง    ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดคื้อ 3, 4, 1, 2  
 

(ii) เปรียบเทียบค่าของ 4 กบั 1      ในลาํดบั 3, 4, 1, 2 

เน่ืองจาก 4 > 1 จึงสลบัค่ากนั    ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดคื้อ 3, 1, 4, 2  
 

(iii) เปรียบเทียบค่าของ 4 กบั 2      ในลาํดบั 3, 1, 4, 2  

เน่ืองจาก 4 > 2 จึงสลบัค่ากนั    ลาํดบัผลลพัธ์ท่ีไดคื้อ 3, 1, 2, 4  

จบการเรียงลาํดบัแบบฟองรอบท่ี 1 เกิดการสลบัค่ากนัรวม 2 คร้ัง (เกิดในขั้นตอนท่ี (ii), (iii)) 
 

สงัเกตวา่เม่ือดาํเนินการเรียงลาํดบัแบบฟองครบ 1 รอบ จาํนวนท่ีมีค่ามากท่ีสุดจะไปอยูใ่นตาํแหน่ง
ท่ีถูกตอ้งในรอบน้ีคือ 4 (เป็นท่ีมาของช่ือ การเรียงลาํดบัแบบฟอง คือ จาํนวนท่ีมากท่ีสุดจะถูกทาํใหล้อยข้ึน
ไปอยูท่ี่ตาํแหน่งสุดทา้ยเหมือนฟองอากาศท่ีลอยข้ึน) เม่ือดาํเนินการเรียงลาํดบัแบบฟองอีก 2 รอบ ลาํดบัท่ี
ไดจ้ะเรียงจากนอ้ยไปมากอยา่งสมบูรณ์ 

 
 
ถา้นาํจาํนวน 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 มาจดัเรียงแบบสุ่มใหเ้ป็นลาํดบัท่ีมี 10 จาํนวน  
ไดเ้ป็น 1 2 3 9 10, , , ..., ,a a a a a  จากนั้นใหด้าํเนินการเรียงลาํดบัแบบฟอง 1 รอบ  

 จงหาวา่มีก่ีรูปแบบของการจดัเรียงท่ีหลงัจากดาํเนินการเรียงลาํดบัแบบฟอง 1 รอบ  
แลว้  ลาํดบัของผลลพัธ์ท่ีไดมี้ค่าของ 1a  ถูกยา้ยตาํแหน่งไปอยูท่ี่ตาํแหน่งของ 6a  
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